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1. Considereu la funcié d’utilitat u(z,y) = xy°.

(a) Preneu la cistella (g, 7o) i suposeu que augmenteu el consum del be
2 en un 10% (tot mantenint constant el consum del be y en el nivell
Yo)- En quin percentatge varia el nivell d’utilitat? Proporcioneu la
interpretacié economica dels parametres « i 3.

(b) Trobeu la relacié entre la taxa marginal de substitucio i I’elasticitat de
la utilitat respecte a cada be.

(c) Suposeu que I’elasticitat d’una corba d’indiferéncia és ¢ = —11il’elas-
ticitat de la utilitat respecte al be x és 7, = 1/2. Si multipliquem
per quatre les quantitats d’ambdds bens, en quant variara el nivell
d’utilitat?

2. Considereu la funcié d’utilitat individual u(z,y) = kr®y”. Lindividu te
una renda w.

(a) Calculeu la funcié indirecta de utilitat, la demanda marshaliana, la
funci6 de despesa i1 la demanda hicksiana.

(b) Verificar les quatre identitats fonamentals.

(c) Utlitzar el lema de Shepard per obtenir la demanda hicksiana.

(d) Utilitzar la identitat de Roy per obtenir la demanda marshaliana.

(e) Trobeu I’equaci6 de Slutsky.

ATENCIO: Enviar les solucions en format .pdf a xavier.martinez.giralt @uab.cat,
abans del dia 9 de novembre de 2010.



Solucié Takehome 2

1. u(z,y) = 2%9°.
(la) Considerem (z, o) i fixem yq. Per tant u(z, yo) = yg x®. Per simpli-
ficar la notaci6, definim A = yq, i escribim, u(z) = Az®
Si augmenta el consum de x, la variacié del nivell d’utilitat és,

du
Au=— A zx.
U o x

Considerem un augment en el consum de = del 10%, és a dir, Ax/x =

0.1. Aleshores,

Au  dulz a1 Dx
— = —— =l —.
T dr = T
Es a dir, 0 0
Au = aAzr®— = au—-,
100 100
que podem expressar com,
Au 10
= g 1
w100 1)

Per tant una variaci6 en el consum del be = del 10% genera una variacid

en el nivell d’utilitat de 0.1c.

Reescribim (1) com

T_AUCL’

Au
a:—_——:n
A;” Axu *

1 obtenim que « €s precisament 1’elasticitat de la utilitat en respecte al

be x.
Mutatis mutandis, podem demostrar que 3 = 1),.

(Ib) Per definicid,

dy 3 ay  ny
TMSey = 00 = ~ow = "5, = Ty
oy Y
és a dir,
dyz _ e 2)
dxy My

L’expressi6 de I’esquerra de (2) és I’elasticitat de la corba d’indiferéncia,

que denotem com €. Aixi doncs podem reescriure (2) com,

e (3)
Ty

E =



(Ic) Siguin e = —11imn, = 1/2. Substituint aquests valors a (3) obtenim

Ny = % A més ja hem obtingut (vegeu seccid (1a)) a = 1,1 8 = n,,

. 1 1
de manera que podem escriure, u(x,y) = r2y2.
Aleshores si multipliquem per quatre z i y obtenim,

=

(4:5%)(41/%) = 43:%3/ = 4u,

és a dir el nivell d’utilitat també es multiplica per quatre. Formalment,
diem que u(z,y) és una funcié H'.

2. sigui u(z,y) = ka®y?
(2a) Les Demandes marshallianas sén la soluci6 de

max kz®y” s.a p,x + pyy < w
z,y

Condicions de primer ordre:

ou

e akz* P — Ap, =0 4)
ou _

5§-=:6kxay5 f=Ap, =0 (5)
ou

5X=mw+wy—w=0 (6)

Dividint (4) entre (5) i simplificant obtenim,

y=2be, @)
Oépy

Substituint (7) a (6) obtenim,

o <1 + é) =w (8)
Q
Finalment resolent el sistema (7), (8) per = 1 y obtenim les demandes
marshallianes:
aw
r(p,w) = ——— )]
(P, w) pa(a+ )
Bw
ypw) = —F—-—7 (10)
( ) py(a+B)



La Funcio indirecta d’utilitat és

) = k| mr P J (an

Les Demandes hicksianes son la solucio de

min p,x + pyy s.a kr®y’
z,y

Condicions de primer ordre:

ov

o P~ Makz® 9%y =0 (12)
ov o B
oy = v~ Bk y" =0 (13)
LI (14)
ox nY =
Dividint (12) entre (13) i simplificant obtenim,
y =P (15)
a py

Substituint (15) a (14) obtenim,

Lot _ o (E@)B
k \ B ps

Per tant la funcio de demanda hicksiana del be x és,

B
1 ap a+p
he(p,up) = ug ™’ kats <——y> (16)
(p. o) = ug B pa
Substituint (16) a (15) obtenim la funcio de demanda hicksiana del
be y:

1 ==
o) = (%% ) a7

La funcio de despesa és

G(p, UO) :pxhx(pa UD) +pyhy(pa U’O) (18)
Substituint (16) 1 (17) a (18) i simplificant, obtenim

4 e B . 5
e(p, uo) = us ™ ke B pt pg P aets farE (a4 ) (19)
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(2b) La identitat 1 diu: e(p,v(p,w)) = w. Utilitzant doncs, (11) i (19)
obtenim
1
ow Bw etf e B o —p
k kavspat? pot? qors farh (o + ) =
) el y @t
-8 B

a atB
ka+l3 ka+5pa+ﬁp:?+6p;j+ﬁpa+6Oéoz+5aa+,3ﬁa+,3/Ba+ﬂwa+ﬁ (a —+ 6) (a —+ B) = w

La identitat 2 diu: v(p, e)) = u. Utilitzant doncs, (11) i (19) obtenim

(a+8)

k‘[ a }a { 15} ]8 [ +ﬂka+ﬁp§+ﬂp“iﬁa“+ﬁﬁa+ﬁ(&—I—ﬁ)
pa(a+B)] Lpyla+B)

kk~tata™ 8087 p o pep, Ppy (e + 8) D (o + B) " ug = u

La identitat 3 diu: h,(p,v) = x. Utilitzant doncs, (11) i (16) obtenim

] Tl o ()
pe(a+B)] [pyla+B) B s N
8 8 a

) ()G ) )T ()
B a+p a+p o o Dy B

aw
z(p,w)

pela+B)

La identitat 4 diu: x(p,e)) = h,. Utilitzant doncs, (9) i (19) obtenim

(67 ﬁ =1 %W ﬁ —a =B
( ) U k;aJerz Dy aa+Bﬂa+B(a—|—ﬁ) =
S, =L 5 s 8 =B

(()lﬁk B Dy pr+6aa+’86a+ﬁ th(P,uo)

(2c) El lema de Shephard diu

de(p, u)
h.(p,u
(p, o) Pz
Calculem doncs,
de(p, u) o5 P

= “+ﬁka+6aa+6 a+ﬁ = h,(p,u
p. Be+epg ™ py (p; uo)



(2d) La identitat de Roy diu
v

Opz
v(p,w) = — 2

ow

Calculem doncs aquestes expressions:

v (o) ) (eas) -

—_ o N1/ B N s
o (px(OHFﬁ)) Pz (py(a+5)) v .

@ B o ¢ B ’ (a+B-1)
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ow

(2e) L’equacié de Slutsky diu

dx(p,w) _ Ohy(p,u)  Ox(p,w)
Opy N Opy w7

Calculem aquestes expressions:

Jx(p, w)
=0
Opy
Ohalpv) _ sy (@ i L - (a+p)"
o, Dz Dy
Oz(p, w) a pw identi
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dw " palat B)pyla+ B
o 1 4 o« B 4 B
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Per tant,

Ohe(p,u) _ 02(p,w) —_ Ox(p,w) _
Opy ow Opy




