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Curs 2007-2008
Sessio II: J. Masso

Considerem les segtients families de funcions f : R — R.

1.

2.

3.

4.

Cobb-Douglas. f(x,y) =A-2%-y”, aon A, o, 3> 0.
Substitutius. f(z,y) =a-x+ 5.y, aon a,f > 0.
Complementaris. f(x,y) = min{a - x,5 -y}, aon a, 3 > 0.

Quasi-lineals. f(z,y) =a-z+y”,aona, 3> 0.

Per a cada una de les families anteriors:

A.

Calcular la £ > 1 maxima que fa que f € C”“(Ri) i determinar si f és diferen-

ciable.
Trobar el gradient V f(z,y) i avaluar-lo en el punt (1, 2).

Trobar el hessia H(z,y) i comprovar el Teorema de Schwartz. Avaluar Hy(z,y)

en el punt (1,2).

Determinar la k£ > 0 tal que fa que f sigui homogenia de grau k. Comprovar el
Teorema de Euler i comprovar que si f és homogenia de grauk > 11 f € C*(R%)
aleshores, les funcions % :R2 - Ri g—g’j : R2 — R sén homogenies de grau
k—1.

Trobar la derivada de les funcié implicita b : R, — R definida per f(z, h(z)) =
k > 0. Avaluar-la en un punt zo € R, considerant que yo = h(xy). Comprovar

que el vector V f(zo,yo) és perpendicular al pendent de la corba de nivell Cj, =
{(z,y) e RY | f(x,y) = k} en el punt (2o, yo)-



